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Corrigé de I'exercice 1

»1. Soit £ = a3 + 1222 — z — 252)
a) Comme E(—9) =0, on peut diviser £ par z + 9

+1z3 41222 —1z —252] =z +9
—(+123 +92?) 7 + 3z — 28
+0x3  +322 —1x
—(+32? +27x)
+0z2 —28z —252
—(—28x—252)
+0

On a
¥ +122% — 2 - 252 = (2% + 32 — 28) X (z +9)

b) On doit maintenant factoriser le polynéme Ey = x2 + 3z — 28
Je calcule A =32 —4 x 1 x (=28) =121 et /121 = 11.

Comme A > 0, Fs(z) a deux racines :

-3—v121 —-3-+121 -3+ v121 -3+ V121
2x1 2 2x1 2
. -3-11 =3+ 11
2 2
_—u 8
2 2
=7 =4
Les racines de Fy sont z1 = —7 et z9 = 4.

On peut donc écrire
Ey(z)=(z—(-7)(z—4) =(@+7)(z—4)

On en conclue donc que E = (z+9) (z+7) (x — 4)
»2. Soit F' = —77z% — 22522 — 211z — 63)
a) Comme F(—1) =0, on peut diviser F' par z + 1

—772%  —22522 —21lx —63 x+1
— (=723 —T722) —T772? — 1487 — 63
+023 —14822 211z
—(—148x2 —148z)
+022 —63z —63
—(—632—63)
+0

On a
~77a% — 22527 — 2112 — 63 = (~772? — 1482 — 63) x (z+ 1)

b) On doit maintenant factoriser le polynéme I = —77z% — 148z — 63
Je calcule A = (—148)2 —4 x (=77) x (—=63) = 2500 et /2500 = 50.
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Comme A > 0, Fy(x) a deux racines :

148 + /2500

— (—148) + V2500 _

2 x (—=77)

Les racines de Fy sont 17 = —

On peut donc écrire

Fy(z) = —77 x <x - (

On en conclue donc que F = =77 (z + 1) (x + =

Corrigé de I'exercice 2

—154
148 450

—154
198

—154
—9%(—22)
7><(—22)
-9
g

»1. Soit £ = a3 + 22? — 84x — 360)
a) Comme E(—6) = 0, on peut diviser £ par z + 6

On a

b)

9

7

G

148 — /2500

— (—148) — V2500 _

2x (=77)

7

9)(+7
7))\ "1

)

+123 4222 -84z —360] x+6
—(+123 +622) 7 — 4z — 60
+023  —42® —84z
—(—42% —24x)
+022 —60z —360
—(—602—360)
+0

)) =17 (243

—154
148 — 50

—154
98

—154
—Tx(~14)
11><(—14)
-7

11

9 7

11

) (a4

2%+ 22% — 843 — 360 = (22 — 4z — 60) x (x4 6)

On doit maintenant factoriser le polyndéme Ey = x? — 42 — 60

Je calcule A = (—4)% —4 x 1 x (—60) = 256 et /256 = 16.

Comme A > 0, Fs(z) a deux racines :

—(—4) — V256 4 —+/256 —(—4) + V256 4+ V256
2x1 N 2 2x1 N 2

416 _4+16
2 2
_—12 20
2 2
—_6 =10

Les racines de F5 sont 1 = —6 et zo = 10.

On peut donc écrire

Ez(x)

(r— (2-2v14)) (2 - (2+2v1a))

On en conclue donc que E = (x + 6) (3: - (2 - 2@)) (3: - (2 + 2@))

)
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»2. Soit F' = 62 + 3122 + 292 + 4)

a) Comme F(—1) =0, on peut diviser F' par z + 1

+62°  +31z2 429z +4 r+1
—(+623 +62?) 622 4 252 + 4
+023  +252° +29z
—(+252% +2512)
+0x2  +4x +4
—(+4x+4)
+0

On a

62° + 3127 + 20z + 4 = (627 + 252 +4) x (v + 1)

b) On doit maintenant factoriser le polynéme Iy = 622 + 25 + 4
Je calcule A = 25% — 4 x 6 x 4 = 529 et /529 = 23.

Comme A > 0, F5(z) a deux racines :

—25—-+/529  —25-— /529

—25+/529  —25+ /529

2x6 12 2x6 - 12
. —25-23 _ —25+23
- 12 - 12
_ -2
12 12
- 4 _ —1><2
6><2
-1
6
Les racines de Fy sont 1 = —4 et 29 = %

On peut donc écrire

1

Fy(z) =6 x (z— (—4)) (x— (‘5)) =6x (z+4) <x+é>

1
On en conclue donc que F =6 (z + 1) (v +4) (x + 6)

Corrigé de I'exercice 3

»1. Soit E = 2% + 22 — 322 — 60)

a) Comme E(—5) =0, on peut diviser E par z + 5

+123 4122 —32z —60] x+5
—(+123 +522) w2 — 4o — 12
+023  —42® 32z
—(—42? —207)
+022 —12z —60
—(—12x2—60)
+0
On a
23+ 2% — 322 — 60 = (m2—4x—12) X (z +5)
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b) On doit maintenant factoriser le polynome Ey = 22 — 42 — 12
Je calcule A = (—4) —4 x 1 x (=12) = 64 et /64 = 8.
Comme A > 0, Fs(z) a deux racines :

()BT 4- VB ()BT 41 EI
2x 1 2 2x1 2

_4-3 4438
T2 T2
4 12
=5 =
=-2 =6

Les racines de Fy sont 1 = —2 et z9 = 6.

On peut donc écrire

By(w) = (2 — (2-2v2)) (v — (2+2v2))

On en conclue donc que E = (x + 5) (3: - (2 - 2\/5)) (3: - (2 + 2\/5))
»2. Soit F' = 6023 — 103z% — 9x)
a) On remarque que F' peut se factoriser par x et F' = x (603:2 — 103z — 9)

b) On doit maintenant factoriser le polynome Fy = 6022 — 103z — 9
Je calcule A = (—103)% —4 x 60 x (=9) = 12769 et /12769 = 113.

Comme A > 0, F5(z) a deux racines :

— (—=103) — /12769 _ 103 — /12769 — (—103) + /12769 _ 103 + /12769
2 x 60 N 120 2 % 60 N 120
103 —113 103 +113
120 120
. -10 216
120 - 120
_ —1x10 _ 924
12510 D% 24
_ -1 _ 9
12 5
Les racines de Fy sont 1 = — et To = —.
12 5

On peut donc écrire

1 9
On en conclue donc que F = 60x (x + E) (x — —)

Corrigé de I'exercice 4

»1. Soit £ = a3 + 1522 + 71z + 105)
a) Comme E(—7) =0, on peut diviser E par z + 7

+1z3 41522 +7lz +105| =z +7
—(+123 +722) w7 + 8z + 15
+0x3 822 471z
—(+8x2 +567)
+0x2 415z +105
—(+152+105)
+0

241522 + Tl + 105 = (22 + 82 +15) x (z +7)
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b) On doit maintenant factoriser le polynome Ey = 22 + 8z + 15
Jecalcule A=82—4x1x15=4et \/4=2.

Comme A > 0, Fs(z) a deux racines :

—8-V4_ -8-V14 —8+v4 _ —8+V14

2x1 2 2x1 2
_ —8-2 =842
2 2
_—10 -6
T2 T2
=-5 =-3

Les racines de Fy sont 1 = —5 et 9 = —3.

On peut donc écrire
Ey(z) = (x = (=5)) (z = (=3)) = (z +5) (x +3)

On en conclue donc que E = (z+7) (z +5) (x + 3)
»2. Soit F' = 5z3 — 422 — 20z + 16)
a) Comme F(2) =0, on peut diviser F' par z — 2

+523  —42?2 —20x +16] x —2
—(+523 —1022?) 522 + 62 — 8
+0z3  +62° —20x
—(+622% —121)
+022  —8z +16
—(—8x+16)
+0

On a
52% — 42% — 202 + 16 = (52 + 6z — 8) x (z — 2)

b) On doit maintenant factoriser le polynome Fh = 522 + 6z — 8
Je calcule A =62 —4 x 5 x (—8) = 196 et /196 = 14.

Comme A > 0, F5(z) a deux racines :

—6—+v196 —6—+/196 —6++v196  —6+ /196
2x5 10 2x5 10
 —6-—14 _ —6+14
10 10
_ =20 _ 8
10 10
=9 _ e
5><2
4
5
. 4
Les racines de Fy sont 1 = —2 et 29 = 5

On peut donc écrire

Fy(z) =5x (2 - (-2)) (x—%) =5x (z+2) (x—%)

4
On en conclue donc que F =5 (z —2) (v + 2) (3: - 3)
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Corrigé de I'exercice 5

»1. Soit £ = a3 — 222 — 562 + 192)
a) Comme E(—8) =0, on peut diviser E par z + 8

+123  —22%2  —56z +192 z+8
—(+123 +82?) w2 — 10z + 24
+0x3 —1022 —56x
—(—10z% —80x)
+022 24z +192
—(4+242+192)
+0

On a
2% — 222 — 562 + 192 = (22 — 10z + 24) x (z +8)

b) On doit maintenant factoriser le polynéme Ey = 22 — 10z + 24
Je caleule A = (—10)> —4 x 1 x 24 =4 et V4 = 2.
Comme A > 0, Ey(x) a deux racines :

—(—=10)—v4 10— +4 —(-10)+Vv4 10+ V4
2x1 - 2 2x1 - 2
~10-2 ~10+2
) )
_8 12
=3 —

Les racines de Fy sont z1 = 4 et x5 = 6.
On ne peut pas factoriser Fa(x).
On en conclue donc que E = (z + 8) x 22 — 10z + 24
»2. Soit F' = 2223 + 3122 — 25z + 2)
a) Comme F(—2) =0, on peut diviser F' par x + 2

+222%  +312% —25x +2 T+ 2
— (42223 +442?) 2222 — 132 + 1
+0z3 —132% —25z
—(—132% —26z)
+0z2  +1z +2
—(+12+2)
+0

On a
220" +312% — 250 +2 = (2227 — 132 +1) x (2 +2)

b) On doit maintenant factoriser le polynéme I, = 2222 — 13z + 1
Je calcule A = (—13)2 —4x 22 x 1 =81 et v/81 =9.
Comme A > 0, Fy(x) a deux racines :

—(—13) =81 13—+/81 —(—13)++81 13+ 81
2 x 22 Y 2 x 22 Y
_13-9 1349
44 44
4 22
Y T4
Ly Lo
1154 2499
1 1
11 T2
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Les racines de Fy sont 1 = I et r9 = 3

On peut donc écrire

Corrigé de I'exercice 6

»1. Soit E = 2% — 91z + 90)
a) Comme E(—10) = 0, on peut diviser E par x + 10

+1z® 4022 —91z +90| x4+ 10
—(+123 +1022) 22 — 10z + 9
+023  —1022 —9lx
—(~102%-100x)
+022 +9x 490
—(4+92490)
+0

On a
2~ 91z 490 = (22 = 102 +9) x (z + 10)

b) On doit maintenant factoriser le polynome Ey = 22 — 10x + 9
Je calcule A = (—10)* —4 x 1 x 9 = 64 et /64 = 8.

Comme A > 0, Ey(x) a deux racines :

—(—10) —v64 10— /64 —(—10) +v64 10+ 64
2x1 - 2 2x1 - 2
_10-38 ~10+38
2 2
2 18
2 2

Les racines de Ey sont 1 = 1 et 29 = 9.

On peut donc écrire

On en conclue donc que E = (x4 10) (x — 1) (z — 9)
»2. Soit F' = —723 — 322 + 18z — 8)
a) Comme F(1) =0, on peut diviser F' par z — 1

—7x3 =322 +18z -8 z—1
— (=723 +72?) —72% — 10z + 8
+02° —1022 +18z
—(—102% +10z)
+022 +8x -8
—(+82—8)
+0

~72° =32 + 18z - 8 = (722 — 102+ 8) x (v — 1)
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b) On doit maintenant factoriser le polynéme Fh = —72? — 10z + 8
Je calcule A = (—10)* — 4 x (—7) x 8 = 324 et /324 = 18.

Comme A > 0, F5(z) a deux racines :

—(—=10) + v324 10+ /324 —(—=10) — v/324 10 —+/324
2x (=7) —14 2x (=7) —14
10418 1018
- —14 -4
28 -8
- —14 -4
= -2 _
Tx(-2)
4
7
. 4
Les racines de Fy sont 1 = —2 et 29 = =

On peut donc écrire

Fy(z) = =Tx (2= (=2)) (x—%) = —7x (+2) (96—%)

4
On en conclue donc que F' = —7(z — 1) (v + 2) (3: - ?>
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