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Corrigé de I'exercice 1

»1. Etudier le signe du polynéme P = z? — 7z — 8 sur I = [0 ; 5].
Je calcule A = (=7)? =4 x 1 x (—8) =8l et /81 =9.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(=7)—v81 7-+81 —(=7)+v81 T7T++81
2x 1 2 2% 1 2
_7-9 749
2 2
=2 16
B 2
=1 =8
Les racines de P sont 21 = —1 et 29 = 8.
x 0 5
P (z) +
Comme A < 0, P(x) ne s’annule pas et est toujours du signe de a Ainsi

»2. Etudier le signe du polynéme P = —2822 + 652 — 28 sur I =[5 ; 5].
Je calcule A = 652 —4 x (—28) x (—28) = 1089 et /1089 = 33.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—65+ 1089  —65+ /1089 —65 —v1089  —65—+/1089
2 x (—28) —56 2x (—28) —56
~ —65+33 ~ —65-33
56 =56
_ -3 98
—56 - 56
_ 2 _ Txieny
7 (—8) 4y (~14)
o 7
T 4
. 4
Les racines de P sont x1 = - et r9 = 1
Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi
4 7
T -5 — — 5
7 4
P (z) - 0 + 0 -

»3. Etudier le signe du polynéome P = z2 + 2 sur I = R.
Je calcule A = 0% —4 x 1 x 2= -8.
Comme A < 0, P(x) n’a pas de racines. Comme A < 0, P(x) ne s’annule pas et est toujours du signe

x —00 —+00

P (z) +

de a Ainsi

Corrigé de I'exercice 2

»1. Etudier le signe du polynéme P = 2% + 2z sur I = [0 ; 5].
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Jecalcule A =22 —4x1x0=4et Vi=2.

Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—2-v4_-2-V4 —2+vV4 _ -2+ V4

2x1 2 2x1 2
_—2-2 =242
2 2
_ 0
2 2

Les racines de P sont 1 = —2 et 29 = 0.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines.
Or —2 n’est pas dans [0 ; 5]. Ainsi

T 0 5

P (x) +

»2. Etudier le signe du polynéme P = —2522 4+ 30z + 27 sur I =[5 ; 5].
Je calcule A =302 — 4 x (—25) x 27 = 3600 et /3600 = 60.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—30+v3600  —30+ /3600 —30 — 3600  —30 —+/3600
2 x (=25) —50 2x (=25) —50
~ —30+60 ~ —30-60
=50 =50
30 =90
- =50 =50
_ T3x(-10 _ 9Ix(-10)
9% (~10) 9% (~10)
_ -3 _3
5 5
Les racines de P sont 1 = % et r9 = 5
Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi
3 9
x -5 —= - 5
5 5
P (z) - 0 + 0 -

»3. Etudier le signe du polynéme P = —z2 + 5z + 6 sur I = R.
Je calcule A =52 —4 x (—1) x 6 =49 et /49 =T7.

Comme A > 0, P(z) a deux racines :

5+ V49 5+ V49 —5— V49 _ —5-V49

2x (-1) =2 2x (-1) =2
=547 =57
=2 =2
2 _ —12
T2 =)
=-1 =6

Les racines de P sont 21 = —1 et 29 = 6.
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Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi

x —00 -1 6 +o0

P (z) — 0 + 0 -

Corrigé de I'exercice 3

»1. Etudier le signe du polynéme P = 22 — 152 4 56 sur I = [0 ; 5].
Je calcule A = (—15)% —4 x 1 x 56 = 1.

Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(-15)-v1 _15-v1 —(-15)+V1I 15+1
2x1 2 2% 1 2
151 1541
2 2
_u 16
2 2
Les racines de P sont 1 = 7 et 29 = &.
z 0 5
P (x) +
Comme A < 0, P(x) ne s’annule pas et est toujours du signe de a Ainsi
»2. Etudier le signe du polynéme P = z2 — 3z — 70 sur [ = [—5; 5].
Je caleule A = (=3)% —4 x 1 x (=70) = 289 et /289 = 17.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :
—(=3) —v289 3 —+/289 —(=3) +v289 3+ /289
2x1 2 2x1 2
317 3417
2 2
_ i 20
2 2
- _7 =10
Les racines de P sont x1 = —7 et x9 = 10.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines.
Or —7 et 10 ne sont pas dans [—5 ; 5]. Ainsi

x ) 5

P (z) -

»3. Etudier le signe du polynéme P = z2 + 6z — 5 sur I = R.
Je calcule A =62 —4 x 1 x (=5) = 56 et /56 = 21/14.
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Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—6— 56 _ —6— /56 —6+56 _ —6+ /56
2x1 2 2x1 2
_ —6-2V14  —6+2V14
N 2 N 2
o _3><2_1><2\/ﬁ o _3><2‘|‘1><2\/ﬁ
1><2 B 1><2
=-3-V14 = -3+V14

Les racines de P sont 1 = —3 — v/14 et 29 = —3 + v/14.
Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi

x —00 -3-V14  -3+V14 +00

P (z) + 0 —~ 0 -

Corrigé de I'exercice 4

»1. Etudier le signe du polynéme P = 2% — 4z — 5 sur [ = [0 ; 5].
Je calcule A = (—4)* =4 x 1 x (=5) = 36 et v/36 = 6.

Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(-4)—-v36 4-+36 —(—4)++Vv36 4+ /36
2x1 2 2x1 2
4-6 446
2 2
=2 10
2 2
Les racines de P sont x1 = —1 et 29 = 5.
Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi
x 0 1 3 5
P (x) + 0 - 0 +

»2. Etudier le signe du polynéme P = —55z2 4+ 21z + 54 sur I = [-5 ; §].
Je calcule A = 212 — 4 x (—55) x 54 = 12321 et /12321 = 111.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—21+V12321  —21+/12321 —21—-+12321  —21—/12321
2 x (=55) —110 2 x (=55) —110
214111 _—21-111
- —110 - =110
_ % 132
SR - 110
~ =9%(-10) 629
11y (—10) D (~22)
-9 6
T "5
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Les racines de P sont 1 = i et r9 = 5
Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi
9 6
T -5 [ —
11 5 g
P (x) — 0 + 0 -
Etudier le signe du polynéme P = 22 — 10 sur I = R.
Je calcule A = 0% — 4 x 1 x (=10) = 40 et v/40 = 2/10.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :
—0—v40  —40 —0++v40  +v40
2x1 2 2x1 2
210 ~ +2/10
2 2
_ 0x2"1x2V10 ::0x2+'1x2vlo
Ixo Ixo
=—-Vv10 = V10
Les racines de P sont 1 = —+/10 et x5 = +/10.
Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi
T —00 —V/10 V10 +00
P (x) + 0 - 0 +

Corrigé de I'exercice 5

>1.

»2.

Etudier le signe du polynéme P = 22 — 2z — 3 sur I = [0 ; 5].
Je caleule A = (—2)? =4 x 1 x (=3) =16 et /16 = 4.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(—2)—\/16_2—\/16 —(—2)—1—\/16_2—1-\/16
2x1 2 2x1 2
_2—-4 244
2 2
=2 6
N 2
Les racines de P sont 21 = —1 et 29 = 3.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines.
Or 1 — /2 n’est pas dans [0 ; 5]. Ainsi

T 0 1++2 5

P (z) — 0 +

Etudier le signe du polynéme P = 3322 4+ 118z + 80 sur I = [-5 ; 5].
Je calcule A = 1182 — 4 x 33 x 80 = 3364 et /3364 = 58.
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Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—118 — /3364  —118 — /3364 —118 ++1/3364  —118 + /3364
2 x 33 B 66 2 x 33 B 66
_ —118-58 ~ —118+ 58
66 66
=176 ~ —60
- 66 - 66
3x22 11x6
_ -8 _ —10
3 11
. — -10
Les racines de P sont 1 = 3 et r9 = ETES
Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi
T -5 —§ —E 5
3 11
P (x) + 0 — 0 +

Etudier le signe du polynéme P = —22 — 1 sur I = R.
Je calcule A = 0% —4 x (=1) x (=1) = —4.

Comme A < 0, P(x) n’a pas de racines. Comme A < 0, P(x) ne s’annule pas et est toujours du signe

x —00 +00

P (x) -

de a Ainsi

Corrigé de I'exercice 6

>1.

> 2.

Etudier le signe du polynéme P = x2 + 8z sur I = [0 ; 5].
Je calcule A =82 —4 x 1 x 0 = 64 et /64 = 8.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—8—64 -804 —84+ 64 -8+ 64
2x1 2 2x1 2
_ —8-38 =848
2 2
_ —16 0
T2 T2
= -8 =0
Les racines de P sont 21 = —8 et 29 = 0.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines.
Or —8 n’est pas dans [0 ; 5]. Ainsi

T 0 5}

P (z) +

Etudier le signe du polynéme P = —z? — 5z — 6 sur I =[5 ; 5].
Je calcule A = (=5)% —4 x (—1) x (=6) = 1.
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Comme A > 0, P(z) a deux racines :

(=5 +VI_5+V1 —(=5)-Vv1_5-V1
2% (—1) —2 2% (—1) —2

_5+1 51
=2 =2
6 4
-2 -2

Les racines de P sont 21 = —3 et 29 = —2.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi

x -5 -3 -2 5
P (z) - 0 + 0 -

Etudier le signe du polynéme P = —z% + 3z + 7 sur [ = R.
Je calcule A =32 —4 x (—1) x 7= 3T.

Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—3+37  —3+/37 -3-V37  —3-37
2x (-1) =2 2x (-1) =2
3y — Ly V3T 3y + Ly V3T
2x(-1) 2x(-1)
337 _3+/37
2 2
Les racines de P sont 1 = 3_7\/? et ro9 = 3%\/?

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi

PR BV TRV | A WV
2 2
P (z) - 0 + 0 -

Corrigé de I'exercice 7

>1.

Etudier le signe du polynéme P = 22 — 4z — 32 sur I = [0 ; 5].
Je calcule A = (—4)* —4 x 1 x (—32) = 144 et /144 = 12.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(—4) — V144 4144 —(—4) + V144 4+ V144
2x1 N 2 2x1 N 2
412 _4+12
2 2
_ -8 _16
2 2
Les racines de P sont 21 = —4 et 29 = 8.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines.
Or 2 — 2V/7 et 2 + 2¢/7 ne sont pas dans [0 ; 5]. Ainsi
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»2.

»3.

P () -

Etudier le signe du polynéme P = 2222 — 252 — 12 sur [ =[5 ; 5].
Je calcule A = (—25)% —4 x 22 x (—12) = 1681 et /1681 = 41.

Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(—25) — /1681 25 —+/1681 —(—25)+ 1681  25++/1681
2 x 22 B 44 2 x 22 B 44
2541 _25+41
44 44
1 _ 66
44 44
_ 4 _ 3x22
11x4 222
4 3
11 2
Les racines de P sont 1 = i et r9 = 5
Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi
4 3
T -5 - —
11 2 g
P (x) + 0 - 0 +

Etudier le signe du polynéme P = —z% + z 4+ 8 sur I = R.
Je calcule A =12 —4 x (—1) x 8 = 33.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

-1++33  —1+/33 -1-+v33 -1-33
2x (-1) =2 2x (-1) =2
_ ey = e v33 _ Ixenp + -npv33
2x(-1) 2x(-1)
1-/33 _1+/33
2 2
1-+/33 14/33
Les racines de P sont x1 = — et xo = +T

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi

p o 1- /33 1+ /33 e
2 2
P (z) — 0 + 0 -
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